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Рассматривается задача на собственные значения для нелиней-
ного оператора Хартри в L2(R2) [1]
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является двумерным осциллятором, ε > 0 — малый параметр.
В работе найдена серия асимптотических собственных значений

вблизи локальных максимумов собственных значений в спектраль-
ных кластерах, которые образуются около уровней энергии невоз-
мущенного оператора:
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n→∞. Здесь n имеет порядок ε−1, числа m = 0, 2, 4, . . ., если n —
четное, и m = 1, 3, 5, . . ., если n — нечетное. Иррациональное число
ζ(3) ≈ 1, 20205 является значением дзета-функции Римана ζ = ζ(s).
Отметим, что эта серия описывает расщепление спектра оператора
Хартри и содержит члены до третьего порядка по ε.
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